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§.  I. 


^ubiit  me  aliquando,  generationem  variarum  conoidum  fphae- 
roidumque  animo  penfitantem,  cogitatio,  nonne,  fi  tales  in 
illis  applicarentur  feftiones,  quales  in  cono  regulari,  novae  ea  ra¬ 
tione  prodirent  determinarique  pollent  lineae  curvae?  Seftiones 
omnes  poffibiles  in  corporibus,  ex  terra  lutofa  ih  hunc  finem  a  me 
confeftis,  inftitui,  fed  quid  harum  fola  contemplatione  confici 
potuit?  Cum  igitur  extrema  harum  feftionum  punfta  geometrice 
determinare  aggrelTus  effem,  graviter  offendi  in  linea  extra  cur¬ 
vam  generantem  indeterminate  ab  axe  aut  diametro  aliqua  per 
prolongatam  chordam  five  fecaiitem  defefla»  Satis  diu  hoc  in 
problemate  haerens  recordatus  fum  animadverfionis,  quam  in  le- 
ftione  Celeberrim^i  de  la  Chapelle  in  methodum  ejus  univerfa- 
lem  a)  determinandi  rationem  tangentium  curvaruni.linearum  ad 
quantitates  cognitas ,  feceram  >  ex  qua  mihi  lux  illico  oriebatur. 

5.  II. 

Etenim  re^ie  ille  quidem  confidetat  tangentes  uti  fecantes, 
quorum  punfta  interfeftionis  in  uno  curvae  pundo  confluunt,  fed 

A  2  ,  m 

a)  In  libro  ipfius  (^Abhmidhmg  vonden  KegelfchnlUe.n)  e  gallica  lingua 
transpofito,  pag.  83,  ^78,  400,  401. 
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in  applicatione  hujus  thefeos  non  parum  offendit.  Putat  fecantis 
TMD  fig*  1.  punfta  interfectionis  ^  &  Z?,  fi  TMD  in  T  quafi  cen¬ 
tro  moveatur  verfus  finiftram,  ita  confluere,  ut  quod  moven¬ 
do  magis  magisque  accedit  ad  My  tandem  cadat  in  My  adeoque» 
dudta  ordinata  MPy  fubtangens  prodeat  =■  PT.  Sed  fallit  omni¬ 
no;  neque  enim  hac  ratione  confluent  punfta,  neque  fubtangens 
erit  =  PTy  fed  potius  illa  in  punflo  aliquo  intermedio  con¬ 
fluent;  haec  autem  erit  —  TX  Primum  enim>  fi  movetur  TMD 
circa  Ty  omnia  ejus  moventur  punfta  excepto  centro  T,  adeoque 
etiam  movetur  punftum  interfeftiouis  &  quidem  appropinqua¬ 
bit  verfus  Dy  &L  D  verfus  My  usque  dum  in  vertice  AT  partis  cur¬ 
vae  fummo  coincidant:  deinde,  fi  in  ilZeffet  confluxus,  fequeretuf, 
quod  punftum  M effet  locus,  ubi  &  tangens  a  T dufta  tangat,  & 
fecans  ab  eodem  punfto  T  dufta  fecet  curvam,  adeoque  T3I  Sc 
tangentis  &  fecantis  pars  fimul  eflet,  quod  omnino  eft  impoflibile. 
Idem  error  in  Ellipfi  &  Hyperbola  pag.  278,  400,  401.  manifefto 
eft  commiffus. 

§.  III. 

Affumendum  mihi  potius  hic  videbatur  centrum  in  punfto 
My  b)  in  quo  linea  fecans  TMD  a  T  verfus  dextram  ^  fe  vertat, 
usque  dum  ceffer  fecare  curvam,  hoc  eft,  donec  in  tangentem 
tranfeat,  quae  in  punfto  Zlf  erit  applicata.  Patebit  cadere  moven¬ 
do  D  in  My  eodemque  tempore  quiefcere  T  in  G,  adeoque,  dufta 
ordinata  MPy  prodire  fubtangentem  =  GP.  Sit  PB  ^  d*y  AP 
x\  PT  =  /;  TG  =  Calculus  hoc  modo  procedet: 

BD* 

I)  TEquipolleret 
aut  in  Ty  aut 
bit  idoneum. 


eadcmque  veritas  prodiret,  fi  centrum  affumeretu] 
in  My  \n  D'y  fed  M  hic  magis  fe  nobis  profla 


syc  o  sdE  ij 

5D»  ;  PM"^  ^  X  +  d  :  X 

BD^  :  PM^  Cis  (/  -j-  (f)»  :  /*  adeoque  ^ 

X  d  :  X  a=  (f  dy  :  /*  five 
d  :  X  2fd  :  p  Ergo 

dp  ==  2fdx  4-  ' 

/»  C=  2fx  +  dx\  R) 

Eo  ipfo  autem  momento,  quo  TMD  fiet  tangens,  evanefcet  d, 
adeoque  d  ==  o,  &  fimul  erit  f  s=  f  ^  In  aequatione  R  igi.* 
tur  notatis  hisce  mutationibus,  mutando  /in/ — $  deJendoque 
id,  quod  duftum  eft  in  d  ~  o;  erit 

(/  —  ^y  ^2x ♦/  —  §  adeoque 

/  —  ?  =  2X. 

§•  IV. 

Et  hic  fponte  fe  mihi  obtulit  linea  illa  indeterminate  in  T 
a  fecante  TMD  defedla,  in  cujus  determinatione  haec  noftra  ver- 
fetur  difputatio. 

5.  V. 

Sine  demonftratione  patet,  tangentem  GMD  in  fuperiore 
punfto  M  interfeftionis  a  fecante  faftae  minorem  abfcindere  axis, 
prolongati  partem,  quam  fecans  TMD  abfcindit;  majorem  autem- 
partem  afcindere  tangentem  quae  ad  inferius  interfecHonis 
punftum  D  dufta  eft.  Hae  autem  portiones  axis  prolongati,  quas  , 
tangentes  atque  ordinatae,  ab  eodem  curvae  punfto  duftae,  inter-, 
cipiunt,  vocantur  fubtangentes.  Eodem  igitur  jure,  quo  lineae 
Gi^fubtangentes nuncupantur,  nuncupem  lineas  TP&TB  svbse- 
CANTES  &  quidem  TB  fubfecantem  majorem)  Ti^autem  minorem, 
&  fic  etiam  lineam  TMD  fecantem  majorem ,  TM  autem  minorem , 

A  3  quan- 
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quamquam  quidem  7W  proprie  nuncupari  fecans  non  poteft,  ta¬ 
men  habet  direftionem  ad  fecantem  &  majoris  pars  eft:  aut  ut 
brevitati  ftudeamus,  fit  SubGecans  Subtangens 

Major  =Tubf.  '  Maj,  =  fubt.  at 
Minor  fubfi  fi  Min.  =  fubt.  fi 
Secans  Tangens 

/  Maj.  =  fec.  ot  Maj,  =  tang.  a: 

Min.  r=  fec.  fi  Mia.  =  tang.  fi. 

VL 

Faciamus  itaque  periculum  j  nonne  determinari  pofiit  harum 
fubfecantium  ratio  ad  quantitatem  cognitam?  Sit  DB  = 

MP  »  y*  AP  s=i  x\  AB  =s  w\  TG^^y  Parameter  axis 

y  femper  minor  erit,  quam  z  itaque  confiderari  poteft, 
uti  unitas,  cujus  partes  quasdam  continet  «/,  five  ^  femper „  = 

fraftioni  T«  quam  exprimam  per  w  fcilicet  <  w  alTumto: 

m  &  71  etiam  exprimant  numeros  irrationales;  in  genere  qualem¬ 
cunque  rationem  ad  to  z.  Conftat  elTe  z’^  =  wp  &  =  px; 

ergo  px  3=  ==  ^7i;p.  adeoque  a:  HoceftArfem- 

7}i^  w*  ■ 

per  =  fraciioni  t«s,  y  exprimenti,  in  fe  duftae  &  multiplicatae 
cum  abfciffa  majoris  ordinatae;  five,  fi  minor  ordinata  eft  pars 
majoris  ordinatae,  tum  minor  abfcilTa  eft  parsrif»  majoris  ab- 
fciflae.  -  Determinata  itaque  ratione  t«  x  2id  Wy  habemus  fimul  ra¬ 
tionem  fubtangentis  ad  to  w  ,  quae  eft  =  2X  vid.  J.  VI.  adeoque 

Confideremus  nunc  triangula  fimilia  TMP&c  TDBprlt 

771*’ 
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m 


fi  s=z  !t  fubf.  cti 

m 


fubf.  a,  =  tff  + 

fW* 


w*  +  «■ 


f  A) 


w  «  <1  I»  _  I  ^ 

-  fubf.  a  3SS  — w  4-  f ; 


Wfubf.  CL 


2n 

m 


•w  -f" 


fubf.  a  =  ^w  +  B) 

m  n 


Subftituto  valore  pro  fubf.  ct  ex  aequatione  A  in  B  eft 


4-  w*  ,  y,  nn  t  vn  ^ 

- — — ^  +  §  =  — ^ 

m*'  m  n 


m 

n 


K  4-  w®  2n  p 

§  —  ^  =3=  — fiye 


fw  —  fw  —  w)* 

- §  =  ' - Lju; 


■  'i-.' 


m" 


?fw— «)»  V. - 

=  i - L.  w*  ^  ■'  • 

Et  fic  determinavimus  partes  conftituentes  fubf.  fi\  nempe  ^ -f-  sat, 
Adeoque 

r  1  /.  r.  flW*  .  {vn  -  w>  ^  +  w* 

fubf./3=-^M^  +  ^ 


m 


Subf. 


8  -3^  O  7^ 

Subf.  a  i=  PB  4-  fubf.  /3;  PB  ^n  ter  —  at  o  -  ..T'  w.; 

f/»* 

T.  r  ur  '  —  w*  ,  (m  + 

Itaque  lubf.  ci  =  - 

m*  - 


.  f 

■  > 

m 

*  GiSSb  - 

‘  + 

m 

W  a=  * 

+-”ti 

A 

*  -  •■-  i 

nr 

\ 

s. 

VII. 

1 

*4 

• 

-  % 

— 

c. 

« 

Exemplum  I, 

- 

2/  = 

?Z* 

JC- _ Iff  ♦ 

— w  .w 

IU  * 

fnKf  /3^'”+«  •  »,„ .  f„ur  « 

m^n 

—  *  #JW 

m 

*->  * 

j 

m 

Sit  y 

&  erit 

X 

? 

fubf.  jS 

fubC  a 

n 

II 

II 

II 

11 

1  «y  • 

^•<5  , 

iw 

= 

i»  =  3^; 

\w 

= 

1  y  • 

' 

X  . 

‘i 

=  2X*y 

1»  =  4Jf; 

=  12-v; 

=  3*^; 

=,:  ^Xi 

I» 

=  2ox; 

1  «y  • 

Y<<5  f 

f 

it^5 

=  4^j 

=  6a:; 

= 

••V 

1  ♦ 

■?6^; 

T?» 

=  5^; 

•?>■  =  7-«; 

=  42X^ 

Ls; 

m 

JLw; 

(m  —  i)a:J 

(m  +  l^xy 

fM(/w  +  i)a:; 

.9?  * 

I 

- w\ 

(W3  _  l)xi 

(c«  +  i)jf; 

(w 

*4-w  ^ 

Exemplum 


Sity  &erit:jr 


o  ^ 

Exemplum  IL 

fubf.  /3 


n 


II 


u 


-n 


fubf.  CL 
II 


1  «v  • 

J 

l?£^=:Ar^ 

|?i,=  3X  =  (2+^>;  -|w  =  6a:  = 

(2  +  A)  JC. 

2  <>.  . 

5 

1'«’; 

=  - ; 
2 

>°,e.  1 X  =  (2+  i)a-  ;  =iif  = 

4 

=  (2  +  |)*-. 

J  ♦ 

3t^) 

TV«'i 

TIfW— -5 
D 

i>=|x=(24-|).v;  |w=2|^= 

=  (a+">- 

4  “v  » 

f 

4 

4t'*'=|*— C2+|>-;  f?f'=4^= 

10 

=(2  +  t4>- 

^  f/;. —  ’-' ) 

5 

5|ki=«x=(24-|)-v;  ”»=^= 

•  ^5 

’(2+4|)Ar. 

'6  «v  • 

<  A' 

i-^*’  =  "-*^=(2+4)-**,  LV=|t,«;  = 

=C^4-|f)Ar. 

n 


n 


<v 


w+i  ’ 


Sit  y  &  erit  a; 


X 


n 


(« +  G+2^)- 


Exemptum  IIL 

fubf.  ^ 


II 

II 

II 

11 

^  .1 

2’—  I 

,  V^2  4- 1.„ . 

vT^ 

-S  9 

\W\ 

- 

2 

2 

V^  2' 

\w. 

v'^6  4-a 

v^3 

o 

o 

O  - 

^3 

2:1 

1«'; 

3/^/ . 

2'^3  +  3,f. 

2 

^  7 

4 

4  . 

fubf.  <2 

H 

2  4-  I  V' 2  4-  2 

2 

v^34'V^2 _ v^64-3 


f 


v^r 


‘3 

v;Vb2_3i23i2ii2^  -a. 
^  2 

j  =  1/8660254. 

v;l(^+i)+v/r  „  _ 


^(^4-1)  ^4-x 


r  +  I 


r  -f-  I 


Vr^i 

'  v^(r^+r)+r4-l . 


B 


'*+  I 


ttJ'. 


Exem* 


f 


IO 


Sit 


m 


V^’  200 


z 


^  o 

'Exefhvphm  IV. 

V i6 . 


Sit 

V40 


5?  r=  1^';  reliqua  vid.  Ex.  I[, 

JS;  &  erit 


i/'25  .  V'^ 

V 

^8 .  v"'5  t/  8  8 

^  ?  =  (8  -.v^56K56^  _ 

^  8.8  8 

=  ~  7,« 

8 

Subf.  yS  a=  T 10'^  fubf.  a  = 

8  8 

=  1+^4«,, 

4 

Sit  =  =  63“^  = 

v'63  «3  3.«, 

« 


&  erit 


X  =  _ w 

63i 


tore  &  denominatore  dufto  in  1^63* ; 


I  5^  —  I 

^ §  =:  ^ - - w\ 

v^63,v^63 

=  - 


atque  numera** 

o 


63 


Subf.  ,JS  =  rubf.a  = 

\  ^  >  v.  ^ 

V-V  = 

^6y  ^  63 

Not.  Si  1»  i=  fw  affuinimus,  valorem  fubtangentis  «=  ax  in- 


63 

(1+ 


wniinus*  Nam  fi 


m 


1 


3^^  O 


II 


n 


s=  45;}  &  erit  AT  =  Wy  ^  ==  o;  fubC /3 «  fub£a5  =  2x; 

m 


hoc  eft  fubtangens  =  zx^ 


S-  VllI. 


rr^  ^  _  Vth  W  11  /-y-,.  - 

lA  =  — L— —  w  ^  Ergo  TA  :  ,  X 

§•  IX. 

Et  fecundum  aequationem  A)  §.  VL  fubf.  $ 

- =  U^* 


fW‘ 


§•  X. 


Subt.  ci^  ♦  —  Subt5  •  (B  = 


-  GP  ^ 


2«^ 


W'  ^ 


(^‘.— «»).a^  =  GF  +  m  Sed  ==  =  ^G; 

adeoque  GP  =  PB-,  hoc  eft  ~  =,  -g!  ~  = 


1 

GP 


PP. 


§.  xr. 


Subt.  *  -  fubf.  a  =  PP  =  Jg!  ~  ”V  __  ”  •  V  = 


»»■ 


«- 


m _ 


Adeoque -FP  •  Z!5  s=  ^  — X.  w  =s  • 


m 


w 


iiinc  - ;  - w  X.  X=s,  u;-  \  it; 

in‘*‘  ni^  ■ 

zBF  =  fubt.  »’  ;  afubt,  tt. 

'  B  2 


-  w*  y 

m/r 

^  w  :  I  =  BF^  ; 


5.  XII. 


§.  XIL 


-* 


Sec.  a*  =  (  _X_/F  )*■  -f.  .«*  =  — 3L_i___X — i— 


=  adeotue 


Sec,  a 


m 


S.  XIII. 


See.  =  (~s)*  +  ( 


W  -j-  W  ^  2  ^  W*  m’ j!7 


m' 


ifpA' 


m  +  n  frw 
m* 


- -L - 

m* 


Sec.  /3  = 


m 


nr 


§• 


Brevius**  commodSusque  rationes  fubfecantium^  iit  tabul& 
lusce  proponam.  Sit  m  —  n  »  Z)  j  m  ^  n  =  -5;* 


/ 


Tabula^ 


Subf. 

ii :  Subf. 

O 

Tabula  L 

SSS7W’  ;:  n 

»3 

^  s+  ms  ^  o 

5> 

:  X 

m 

‘  5+  D 

2=  .9  .(‘S'^-Dy 

» 

:  w 

m 

»  f' 

ss:f;^-w  ; 

2{S+DX 

—  S  "X  D' 

^  •  - - 

:w 

;; 

S~D:S'+D' 

:  fubt.  jS 

•zssmJ^n  i  ~~ 

m 

S  4“  Z) 

t  sy  0 

=  S'  iS  +  D 

:  Z* 

t^m^n  ;  mji"^ 

:s=  .9  A^-^T))^ 

^  ■  ■■  ’U 

% 

—  c  .{S~Dfp 

•'  - - - - — 

rm 

=®«24!.« 

s<*S^+/3> 

•T 

3^ 

:  „  .  0»' 

- - 2 

=e»M+«  .  (j?»«*-f  + 

:  tang.  a®' 

==^/^4-«  :  +  pj 

.  ,  -.>! 

>y 

:  »  /S» 

■  (‘^^ie+pm^)n^' 

•  »  . 

iw^x 

mm  imrn^u 

^  S  4^  0 ,  jp 

'r  .  'J\.  -  /  ■  ,.^  --- 

2r^  ■  ,  .- 

:  fubf  e— ^ 

3»= 

:fubt.c» 

=W-f-W  ;,  w 

=fif5'  :D. 

• ;  ‘ 

— fubf.at 

Tabiita 

3^^  O 


Tabula  M* 

\ 


Subf.  /3 

:  ?  .3: 

II 

+ 

•  • 

1 

=  .T  : 

Z> 

.  r-i 

X' 

=  :  n,..  -  '  ^ 

Sl  . '' 

=nr  ^  : 

S—D 

2 

3>  ——X 

:  X  -  > 

=s  m  in 

^S-\-D: 

5> 

:  fubt.  cL. 

=  m-\-  n  :  — ^ 

u 

=  5  j 

(S+D)^ 
S—  u 

>5 

•  jy 

^  m-\-n  :  2w 

=f  : 

S^D 

: 

,  m^p 

—  f;z  +  7^  :  ^ 

^  S  : 

(5+D)V 

2,{S—D) 

5> 

: 

=  m  +  ?2  : 

=  S  : 

iS-D)p 

—  ■'  ■  ■  •  '  ‘  '  ‘L  L» 

3>, 

:  fec.  flt? 

w4-^^  •  - T - 

—a 

5>. 

:  » 

( m+nl)n- 
=sm-\^n  - - — 

(Aw+p')m^ 

=  m-^n  1 

n 

' 

■'  •  , 

5>. 

:  tang.  a* 

33i 

:  »  ’  /3  * 

+4»’«')» 

c: 

3> 

:  w^x 

=3  ?2  “  \  m 

/' 

^S-D  . 
”2 

D: 

3» 

:fubf.a— w:' 

=  m  +  »  :  m 

=  S  ; 

5+_0; 

2 

3'> 

:  fubt.  flt 

m^m — 12 

_L  /M  ■• 

=  iS*  : 

(5+Z))D. 

— fubf.  CL 

rv  •.  -  ■ 

n 

§.  XV. 


3^  O  ^  15 

s.  XV, 

Ex  quibus  iterum  fluunt  rationes  aliae : 

Collatis  fcilicet  rationibus  i.  &  5.  Tab.  I,  &  3.Tab.  II.  ;  habebit  fe 
fubf.  /3  :  fubf.  =  fubf.  a  —  w  :  w  x  :  lubr.  &  —  jc;  five 

=  AT  :  w  a  deoque  AT'^  =  wx^ 

E!t  coli,  ultima  rat.  Tab.  I.  &  i.  Tab.  11,  erit 
fubf,  /3  :  fubf.  f  :  FT^ 

§.  XVI. 

Quod  fubfecantes  diametrorum  attinet,  aequipollet,  an  fuh. 
iecantem  ad  ordinatam  majorem  an  ad  ordinatam  quaera¬ 
mus.  Etenim  ponamus  prodire  pro  alterutra  aut  majorem  aut 
minorem,  falfitas  fi  elucebit:  fr  fecans abfcinderet 
Imo  majorem  diametri  portionem,  quam  fec,  eflet 
Ih  =  +  V  ;  ^3*  -|-  V  & 
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Tabula  VI. 

Pro  cafu  fecundo,  fi  ordinatae  cadunt  fupra  A. 
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'  5.  XIX. 

Progrediinar  ad  determinationem  fubfecantium  ellipfeos. 
Sit  2iP=x-,  AT=  w ,  AB  =  o;  =  s;  MP  =  «  =  ^2. 

W  * 

fubf. a;  SP  =  fubf.  /3;  OS  =  Quia  y^. ;  3®  =  (a _ Ar)Ar 

:  (a  —  ifi)»  &  (a — x')x'.y^  —  a:y,  vid.DE  laChapelie  p.321, 
Efgo  y^  =  0Lr:f2e  &  *>.2  — W)pw 


a 


§.  XX. 

Qliia  porro  PG  2  AG  ^  AG  \  OG  vid.  Chapelle 
Ergo  QG  ==  AG  =  5  &  K?  =  adeoque  OG  « 


.  a — nx 
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2  2{a^2x) 

§.  XXL 

Subtangens  OP  itaque  =  OG — PG  = 
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a^,2X 
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a*  —  (a  —  2x)  (a  ^  2 Jip)  fl®  —  (a®  —  4^ax  -f-  4-^^  ) —  ^x’^ 

2(n  ^2X)  2{p>  —  2A:)  2(^a-^ix) 

(^a—^x)2x  ■•; 


a^2X 


Itaque  OA  = 
^ax  —  2x^  ^ax^-j^  2X  i 


§.  XXiL  ^ 

P  ,,  (a  —  x)  2X 

lubtangens  —  pf 


ax 


a^2X 


§.  XXIIL 

Ob  fimilitudinem  triangulorum  SPM  &  STN'  eft  ^  :  s  = 

'  * 

fubf,  /2  :  fubf.  a;  y  autem  ==  — adeoque  fubf./3  =  fubf.  ci 

'  m  m 

&  quia  s=  (a  —  ^)Ar  :  {^  —  ;  erit  etiam  fubf.  oi*  : 

—  fubf.  a®  =  («  —  2^)?^  i  «  —  x^x  ^  adeoque  (a  —  x')x  = 
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S.  XXIV.  ,  ' 


Determinata  abfcifla  x^  fubtangens  OP 
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§.  XXV. 

Or  =r  fubtang.  /3  +  »  —  ;c  _  (a^— 4.  — 

(a/« — . ,) {a — w)/^wn^-\->{2mw — am)V'{ci^. ,  — (n — 

2fn  ^vnV' a^ni^  .  , 

si^vnr  +  (2«>~a>  ^oP'  •  * ,  aPm  +  C2W^d)  Va*  .  ■ . 

2»«V(a®..)  2V"o®... 

§.  XXVI. 

Hinc  fubf.  a  =  Or  +  0  =  ‘^1”^.+  (2«'— •'•  +  ?;  A> 
”  fubf.  a  =  fubf.;8  ==  OP+  f  t=  +g; 
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»  fubf.  <2  =»  +  r?;  B)  quia  aequa. 
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TkM.  O  Ik  X 

^  §,  XXVII. 

Determinato  ?  fublecans  ^  =  PS  erit  =  fubtang.  OP  +  $ 
(a  —  w)%wn‘^  Qa*>»  —  (n  —  w')i^wn  +  {-iw'. —  a)v^a®  ..] 
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m\^ . . . 


(k — w  j^wn  ^  ,  ni  —  n  m — (a — iv)£^wn  -f  _  ^VaP'  ..)]. 

m  —  n  xm^ ^ 
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m  —  m  ^  a  *  ^wn'^  +  +  2W  —  a  ,  mn 


m — n  2wV' ci'^  * . 


\^Qi^m-\‘2W  — «v^a^ . .  ')m —  (a  —  w') 


\n 


m^n  xvnV'^^  •  • 

§.  XXVIIL 

Subf.  cL  =  fubf.  jS  +  —  -xr 


_  —  aV'aP' .  .  .)m^a^w  li^wn'^'\n  ^  2W-~-a , 

m — , ,  ,  2m 


_  fubf.  (3  2W  ^am  ^m  —  w . . .)  +  _ 
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5.  XXIX.  . 

Spatium  fuadet,  fubfiftere  in  paucis  hisce  formulis  pro  fub- 
fecantibus  Ellipfeos  ad  naufeam  usque  exteniis ,  nec  plures,  eas. 
que  longiores,  quaerere.  Reliquum  effet,  ut  fubfecantium  Hy-. 
perbolae  formulas  adhuc  inveniremus,  fed ,  cfedo,  abfoluturum' 
me  ab  opera  quemlibet  efle,  qui  non  ignorat, 'funftiones  Hyper¬ 
bolae  fignis  modo  differre  a  funftionibus  Ellipfeos. 

'  Es  5.  XXX. 


36  ^  <>  3^^ 

§.  XXX. 

De  ufu  fubfecantium  liaud  *!gre  quaedam  fuperadderem,  nifi 
temporis  anguftia  me  ita  connituidet,  ut  de  applicatione  notatu 
digni  nihil  adjicere  potuiflbm.  -  Quod  ieftiones  corporum  §.  n 
memor,  attinet,  fubfecantium  adjumento  adhuc^  nil  novi  reperi. 
Pedem  itaque  hic  figere  me  oportet,  de  applicatione  novae  hujus 
thefeos  aho  forfitan  tempore  .didlurum. 


THESES 

r. 


*  Formula  r.n  Iia^leniisLpro  dimcafione  polygoni  infinite  parvo^ 

rum  laterum  5  circuli  infcrlptij  ufitata  ^fcilicet  .r  fignifice-t  radium  circii» 
li  munermn  infinite  parvorum  laterum)  non  exhibet  quantitatem 
areas  polygoni  w  laterum,  fed  polygoni  nn  laterum. 

II. 

Nam  rodius  circuli  efi  altitudo  triangulorum  polygoni  pirculomfcdpti 

ficiindimi  rigorem  geometricum  talis, 

III. 

Orbitae  planetarum  &  cometarum  fecundum  fyfiema  LAMBERTi  non 
funt  elliples  ,  fe.d  lineas  cycloidales* 


IV. 


Datur  feries  nec  convergens  nec  divergens , 


rem;  fci licet — 

X  + 

nuncupo  linearem. 


^  ■  x:  ' 


I 

X 


quam  nuncupem  line^ 
_ i_  -f-  . .  feriein 

X 


\\  c  ■ 

Ellipfis  eft  fedlio 
I.  Coni 

a)  in  infinito  convergentis,  five  Cylindri, 

b)  i|i finito  convergentis,  five  regularis.^ ' 


.X  ■  r  I  '  I 

4.  Conoidis 


I 


<>  ^ 


33 


p»  CoooicJis 

a)  parabolicae, 

b)  hyperbolicae. 

a.  Spseroidis  ellipticae  in  quovis  ejus  pimclo. 

VI,  . 

Parallelogrammi  Newtoniani  ad  axem  in  perltrochio  facilis  eft  ap¬ 
plicatior 

VII, 

Non  datur  numerus  minor  ,  quam  quicunque  etiam  pro  x  po¬ 
natur  numerus. 

VIII,  ,  < 

Axis  in  siobo,.  circa  fe  moto,  quiefcit.  - 

‘IX, 

,  Nec  numeri,  nec  lineae>  nec  plana ,  nec  folida  concipi  poflunf  infi¬ 
nite  magna. 

Corpora  fnb  antlia  pnevmatica  in  Luna  tardius  humi  cadere  debent, 
quam  in  Terra, 

XL 


Corpora,  quae  in fupcrficiem  Terrae  verticaliter cadere  nituntur,  fas- 
pius  deferibunt  lineam  curvam,  quod  etiam  accideret,  fi  atmofphaera 
non  eflet.  ^ 

XII. 

Iterum,  etiamfi  atmofpbaBra  mox  denfior,  mox  rarior  non  eflet, 
nihilominus  quotidie  modo  tardius  modo  celerius  corpora  fuperficiem 
terrae  cadendo  tangerent, 

XIII. 

Solem  nos  nunquam,  dc  flellas  quasdam  tantum  nonunquam  in  veria 
fuis  locis  obfervamus. 

XIV. 

'  Tot  dantur  eodem  temqore  irides,  quot  funt  obfervatores. 

XV. 

Siquis  agrum,  figuram  rhomboidis  habentem,  cujus  primum  latus 
^  decempedas,  fecundum  etiam  |  dec.,  tertium  4  dec. ,  quartum  tot¬ 
idem  dec.,  commutat  cum  alio,  ejusdem  figurx,  , cujus  primum  latus  J. 

dec., 


38  ^  O 

dec.,  (eciindum  |  dec.  tertium  3  dec.  &  quartum  etiam  3  dec.^  com» 

mutatio  erit  juHa. 

xvr. 

Dimidia  fere  pars  incolarum  Lunae  inflgni  caret  fpedlaculo,  Verrie 
fcilicet  difcum  per  jEtatem  nunquam  videns. 


'  '  Antmadnertep.da.  v  • 

Vbi  exprefTIones  occurrunt,  <3c,  fi  habet ,  ejus  fadorem » 

etiam  fub  figno  pofitum  intelligo,  pag.  6.  iin.  peniilr,  leg.  §.  Ili. 
pag.  1 1.  §.  VIIl.  leg.  ^  y  X  zy  pag.  rg.  Iin.  4.  Jeg,  ibid.  Iin* 

antepenult..  leg,  ord,  fxP^  &  ult.  leg.  cum  cum  curva  in  yw  vergit ; 


pa§.  10.  1/4,  leg.  =  TT  :  j 


it;.  Iin.  p.  leg,  fb  =  ib;  iin. 


pcnult.  Jeg.  ^ 


I  1  j  ) 


'  ■/  r' 


PRAECLARISSIMO  atqve  DOCTISSIMO  .  .  ,  ' 

D  O  M  I N  O  C  A  N  D I D  A  T  O  A  V  C  T  0  R  I 

.  P  R  ^  S  E  S 

S»  P»  D» 

Gm  mihi  differtationem  Tuam  offerres,  ratio  valetudinis  mtpe  non permiptj^ 
ut  attente  illam  perlegerem ,  hinc  TIBI,,  auditori  meo  in  difciplinis ,  quas 
trado,  .fiynperffokrtiffuno,  nullam  r  emor  ani  objicere  voluit  quominus  eam 
publici  juris  faceres ,  qualem  elabor  aftiy  fretus  Tiice  fcientioe  in  hocJludioruiH 
genere,  Ilf  hoc  fpecimen  abunde  declarat ,  TE  in  Sin^dy d  magnos profedlus 
feciffe:  folvifli  non  teaddl  nodum  htJijus  qucejlionis.  Ut  tangas,  fe¬ 
ces  veritatem,  ex  animo  TIBI  apprecor  ^  &  faiif  os  in  omnibus  Tuis  re- 
biis ,  quibus  dignus  es,  fucceffus,  ut  habeas,  votorum  nfeorim  &  bOHorum 
omnium fumma  ef,  Tubingae  25  jlug.  1779^ 


Ad  S§.  III  &  feqq. 

Nefcio,  quomodo  evenit,  ut  aequationem  p  —  a/A  +  dx\ 
§.  III.  memor,  non  attentius  confiderareni}  cum  enim  ultimae  jam 
paginae  prelum  relinquerent,  demum  mihi  in  mentem  venit,  va- 
lorem  pro  /  etiam  ex. hac  aequatione  fecile  poffe  erui:  nam 
P  ^  3/X  =  rfA;  p  -  ifx  +  X*  »  X»  +dxi  /-  A  =» 

atque  fic  gaudeo  formulam  generaliorem  pro  fubfeeanti  TP  oppor- 
tuno  adhuc  tempore  eruiffe,  quoniam  altera  magis  habet  forma^ 

arithmeticam,  quae  prodit,  fi  pro  ^  fubftituitur  valor 

fubf.  «  itaque  =  x  + 

?  c=  X  '+  y/'(wxy  —  ax  =  yTQexy  —  x 

^  jfT  =  V'(«'x)j  FT  cz  iff  v'(m'x); 

fec.  *  =  V  (C«-  +  X  +  p  +  2v'(wxy3u>y, 

fec.  /3  •=v^([a'  +  ^+  P+  av^(«'x)]x). 

Nifi  temporis  anguftia  vetaret,  plora  lubenter  adderem. 
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